希尔伯特《几何基础》

§0. 几何元素和五组公理（共20条）

I.1-8关联公理（结合公理、从属公理）
II.1-4顺序公理（次序公理）
III.1-5合同公理（全合公理，全等公理）
IV. 平行公理
V.1-2连续公理

-----------------------------------------
§1. 第一组公理：关联公理
I1. 对于两点A、B恒有直线a，它同A、B这两点的每一点恒关联。
I2. 对于两点A、B至多有一直线，它同A、B这两点的每一点恒关联。
I3. 一直线上恒至少有两点，至少有三点不在同一直线上。
I4. 对于不在同一直线上的A、B、C三点，恒有一平面α，它同A、B、C这三点的每一点恒关联.对于任意平面，恒有一点同这平面相关联。
I5. 对于不在同一直线上的三点A、B、C，至多有一平面，它同A、B、C这三点的每一点恒关联。
I6. 若一直线a的两点A\B在一平面α上，则a的每一点都在平面α上。
I7. 若平面α，β有一公共点A，至少它们还有一公共点B。
I8. 至少有四点不在同一平面上。

公理I7表明空间维数不大于三；另外，公理I8表明空间维数不小于三。

公理I1-I3为平面公理，以区别后公理I4-I8，后者可称为第一组公理中的空间公理。
----------------------------------------- 

§2. 第二组公理：顺序公理
II1. 若一点B在点A和C之间，A，B和C是一直线上的不同的三点，这时，B也在C和A之间。
II2. 对于两点A和C，直线AC上恒至少有一点B，使得C在A和B之间。
II3. 一直线的任意三点中，至多有一点在其它两点之间。
II4. （帕士公理）设A，B和C是不在同一直线上的三点：设a是平面ABC的一条直线，但不通过A，B，C这三点中的任一点。若直线a通过AB的一点，则它必定也通过线段AC的一点，或线段BC的一点。

------------------------------------------

§3. 第三组公理：合同公理
III1. 设A和B是一直线a上的两点，A'是这直线或另一直线a'上的一点，而且给定了直线a'上A'的一侧，则在直线a'上A'的这一侧，恒有一点B'，使得线段AB和线段A'B'合同或相等；用记号表示，即AB≡A'B'。
III2. 若两线段A'B'和线段A''B''都和另一线段AB合同，则这两线段A'B'和A''B''也合同；简言之；若两线段都和第三条线段合同，则它们彼此也将合同。
III3. 设两线段AB和BC在同一直线a上，无公共点，而且两线段A'B'和B'C'在这直线或另一直线a'上亦无公共点。若AB≡A'B'而且BC≡B'C'，则AC≡A'C'。
III4. 设给定了一平面α上的一个角∠(h，k)，一平面α'上的直线a'，和在α'上a'的一侧。设h'是α'上的，从一点O'起始的一条射线，则平面α'上恰 有一条射线k'，使∠(h，k)和∠(h'，k')合同或相等，而且使∠(h'，k')内部在a'的这给定了的一侧；用记号表示，即 ∠(h，k)≡∠(h'，k')。每一个角和它自己合同，即∠(h，k)≡∠(h，k)。
III5. 若三角形ABC和三角形A'B'C'有下列合同式AB≡A'B'，AC≡A'C'，∠BAC≡∠B'A'C'则也恒有合同式∠ABC≡∠A'B'C'。

------------------------------------------

§4. 第四组公理：平行公理

IV1.（欧几里得公理）设a是任一直线，A是a外的任一点，在a和A所确定的平面上，至多有一条直线通过A，而且不和a相交。
------------------------------------------

§5. 第五组公理：连续公理

V1.（度量公理或阿基米德公理）若AB和CD是任意两线段，则必存在一个数n使得沿A到B的射线上，自A作首尾相接的n个线段CD，必将越过B点。
V2.（康托尔公理）一直线上若有线段序列{AnBn}，使得任一条线段都落在前一线段内部，而且对于任一给定的线段CD，当n足够大之后，AnBn长度总小于CD，则一定恰好存在唯一的一个点为这些线段（区间）的公共点。
    （最后一条公理V2也可以用所谓完备公理或戴德金公理来代替，相当于数学分析中的实数完备性公理。）
